Montrer qu’une suite est géométrique

Meéthode :

‘ Pour montrer qu'une suite (u,) est géométrique, on montre que pour tout n, on a Up41 = Uy X ¢

Exercice 1

Soit la suite (u,) définie par u, = pour tout entier naturel n.

3n+1

Démontrer que la suite (u,,) est géométrique.
Soient les suites (u,) et (v,) définies par : up =0 et up41 =

vo=12 et vp41 =
On pose w,, = v, — U, pour tout n > 0.

Démontrer que (wy,) est géométrique.

Exercice 3

Up + Up

Up + 20,

pour tout

3

Soit la suite (u,,) définie par ug = 4 et pour tout n > 0, u,41 = 4u, — 6.

On pose v,, = u,, — 2 pour tout n entier naturel.

Démontrer que la suite (v,,) est géométrique.

Exercice 4

Soit la suite (a,) définie par : ap=—1 et anpt2 = —ant1+ 2a,
1 1
On pose u, = 7§an+1 + §a” pour tout n > 0.

Démontrer que la suite (u,) est géométrique.

Correction page suivante

pour tout n > 0

n>0

pour tout n > 0
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Correction TS
Soit la suite (u,) définie par u, = Soit la suite (u,,) définie par uy = 4 et pour tout n > 0,

3n+1

pour tout entier naturel n.

Démontrer que la suite (u,) est géométrique.

Soit un entier naturel n,

4
Un+1=w
4
T 3ntl < 3
4 1
RGN
= Up X —

3

donc (uy,) est géométrique de raison 3

Exercice 2

Soient les suites (uy,) et (v,) définies par :

Up + v
U =0 et Up+1 = -

pour tout n > 0
Uy + 20,
3

On pose w, = v, — u, pour tout n > 0.

vo=12 et wvp41 = pour tout n > 0

Démontrer que (wy,) est géométrique.

Soit n entier naturel,

Up + 20, Up + Up
Wp4+1 = Un41 — Up+1 = -

3 2

~ 2(up +2vp) — 3(un +vp)
B 6
_ —Up + Up
6

1
= ~(Un — Un)

1

1
donc (wy,) est géométrique de raison 6

Up+1 = 4u, — 6.
On pose v, = u, — 2 pour tout n entier naturel.

Démontrer que la suite (v,,) est géométrique.

Soit un entier naturel n,

Upgl = Upt1 — 2

=4u, —6—2
=4u, — 8

= 4(u, — 2)
= 4v,

donc (vy,) est géométrique de raison 4

Exercice 4

Soit la suite (a,,) définie par : ag = —1
et apt2 = —an+1 +2a, pour tout n >0
1 1
On pose u, = 7§an+1 + §a" pour tout n > 0.

Démontrer que la suite (u,) est géométrique.

1 1
Soit un entier naturel n, u, 1 = _§a”+2 + gan+1
1 1
= —5\—an 2 n - Un
3 (Z@n41 + 2a0) + San41
1 2 1
= §Gn+1 - gan + gan-l-l
2 2
= §Gn+1 - gan
5 1 n 1
= - —-0n —Qn
37T
= —2uy,

donc (uy,) est géométrique de raison —2
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