Calculs d’intégrales - Correction

1]
1. G :f —;+1dx On reconnait la somme de fonctions dont on connait une primitive
0o €

1 1 1
G:f T+1dx:f e_3x+1dx
0o e 0

-3 el e 3 1 e 3 1 |—-e3+4
G=—+1-|—+0|=—+1-—=——+1+—-—= | ————
- - 3 -3 3 3
In(2) e2x
2. H :f e_x+? dx On reconnait la somme de fonctions dont on connait une primitive
0

In(2) e2x In(2) 1
H:f e_x+—dx:f e ¥+ = xe® dx
0 3 0 3

In(2) In(2)
e* 1 e
H=l3+37 me e
B 0 0
1 1 1 1 1 1 4 1 -3+4+6-1 6
H :—e_ln(z)+—e21n(2)—(—e0+—e0):——+—eln(4)—(—1+—):——+—+1——:—:— =1
6 6 eln@ 6 6 2 6 6 6 6
2x 4 . : . o
3.1 :f 3 +— dx On reconnait la somme de fonctions dont on connait une primitive
1 X
21 1
I:f —xx+4x— dx
1 3 X
1 x? 2 k2 ?
| =[=x —+4In(x)| =|— +4In(x)
3 2 . 6 1

2

| = z +4In(2) - r +4ln(1))
6 6

[ 4+4l ()] L 0 3+4l ) 1+41 2
= — n ——=0=- n =| = n
6 6 6 2
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43 5
4.J:f— > d
14ﬁ+x2x

FP IV S B
=] —x—+5x— dx
14 VX x?
3 _ 5]
J=|=x2Vx+5x—| =[=Vx—-—
2 X
1 1
3 5 3 3 11
J:_f___(_ﬁ_s):g—-—— 58—
2 4 2 2 4

Ona:ux)=e

Q| =

=

Faire apparaitre

On a: u(x):é—z
X

5x+2

On reconnait la somme de fonctions dont on connait une primitive

_32-11
4

Faire apparaitre la forme u'e" qui a pour primitive e"

et u'(x) = 5e>**?

: .1
la forme u'u? qui a pour primitive S us

—4
et u'(x)= —
X

21 (4 \? 31 —a(4 \?
L= —(——2) dx=| — —(——2) dx
1 x2\x 1 -4 x2\x
2 312 312
1 1(4 3 1[4 1{[4
L=|—x=|=- =|-—|=-2 =——||=-2
-4 3\x 12 12

1

1
7.M:f 2x dx
0o 3xc+1

Ona:u(x)=3x*+1 avec 3x*+1>0 sur [0; 1]

L x e | 6x
'\":f 7‘“:[ LR
0o 3x2+1 0o 6 3x2+1

1

/

et u'(x) =6x

Faire apparaitre la forme — qui a pour primitive In(u) si u est positif
u
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1 1
M==-[In(4)-In(1)|=|=1In4
5 ( n(4) —In( )) 50
1 1 1 1
Remarque : M = 3 X 51n(4) =3 XIn(\/Z) = gln(Z)
b1 4 1
8. N= &)2 dx Faire apparaitre la forme iz qui a pour primitive ——
u u

0
(3 sin(x) + 2)

On a: u(x)=3sin(x)+2 et u'(x)=3cos(x)

N = T cos(x) ' dx:fnlx 3cos(x) ' da
0 (3 sin(x) + 2) (3 sin(x) + 2)
1 -1 1" 1 -1 "
|37 3sinto+2], 3 |3sinw 2|,

sz( e B ):1(—_1_—_1):@
3\3sin(m)+2 3sin(0)+2 31 2 2

1 —2x /
9. 0= —— dx Faire apparaitre la forme — qui a pour primitive 2v/u
0 Ve 2¥+1 vu

Ona:ux=e*+1 et u/(x)=-2e2%*

1 e—2x 1 1 2e 2x
0= 7dx:f—x7dx
0 Ve 2r+1 0 =2 Ve 2x4]

1
:[—\/e‘2x+1
0

1
-1
O=[7x2 e 2x 4]
0

O=-Ve2+1+vVelsl=-VvVe2+14+V2=| vV2-Ve2+1
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